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Cara
térisation spe
trale de l'uniforme 
ontinuitéde représentations de groupes
◮ Qu'est-
e qu'un groupe (topologique) ?
◮ Qu'est-
e qu'une représentation de groupe ?

θ : G → L(X )

◮ Qu'est-
e qu'un spe
tre ?
◮ Qu'est-
e qu'une représentation uniformément 
ontinue ?Si g → e alors σ(θ(g)) → {1}.QuestionQue dire du spe
tre des images du groupe par la représentation dans le 
as où ellen'est pas uniformément 
ontinue ?
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Résultat déjà 
onnu : le 
as où G = RThéorème (K. Latra
h, J.M. Paoli et P. Simonnet)Soit θ : R → L(X ) une représentation fortement 
ontinue de R dans un espa
e deBana
h X.On pose Σ := {t ∈ R | σ1(θ(t)) = T} où σ
1(T ) = { λ

|λ|
| λ ∈ σ(T )} .Alors :

θ n'est pas uniformément 
ontinue ⇔ Σ est 
omaigre.Et pour d'autres groupes ?ExemplePrenons X = ℓ2, G = ΓNm où Γm est le groupe des ra
ines mieme de l'unité et
θ(ǫn) : (un) 7→ (ǫnun). On a alors pour tout g ∈ G , σ(θ(g)) ⊂ Γm.
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Théorème dans le 
as où G est 
ommutatif
ThéorèmeSoient G un groupe 
ommutatif, lo
alement 
ompa
t et à base dénombrable devoisinage et θ : G → L(X ) une représentation fortement 
ontinue de G dans unespa
e de Bana
h X.On pose Σ := {g ∈ G | σ1(θ(g)) 
ontient un polygone régulier} .Alors :
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ontinue ⇔ Σ est 
omaigre.
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Le 
as des groupes de Lie
ThéorèmeSoient G un groupe de Lie et θ : G → U(H) une représentation unitaire fortement
ontinue de G dans un espa
e de Hilbert H.On pose Σ := {g ∈ G | σ(θ(g)) = T}.Alors :

θ n'est pas uniformément 
ontinue
mil existe U voisinage ouvert de e dans G tel que Σ ∩ U est 
omaigre.
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Questions en suspens
1. A-t-on des résultats similaires pour les représentations non unitaires ?2. Que dire du spe
tre de l'image des éléments en dehors de Σ ?
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